[bookmark: _GoBack]Rezolvare:

Soluţia 1 (Zoltan Szabo, Bogdan Burlacu):
Luând în considerare că sunt 13 borcane de miere, respectiv că fiecare dintre ei a consumat cel puţin două borcane de miere, iar cantităţile consumate de Winnie, Mama şi Tata formează un şir strict crescător, avem următoarele 11 cazuri:
2+3+4=9
2+3+5=10
2+3+6=11
2+3+7=12
2+3+8=13
2+4+5=11
2+4+6=12
2+4+7=13
2+5+6=13
3+4+5=12
3+4+6=13
Prima afirmaţie a Tatălui este : „Nu ştiu”. Cazurile când Tata nu ştie sunt următoarele:
a.  dacă Tatăl ar fi consumat 4 borcane de miere, familia ar fi consumat în total 2+3+4=9 borcane de miere, şi ar fi ştiut că mai există miere.
b. dacă Tata ar fi consumat 5 borcane de miere, numărul borcanelor de miere consumate ar fi fost între 10 şi 12, deci ar fi ştiut că mai există miere.
c. la polul opus, dacă Tata ar fi consumat 8 borcane de miere, familia ar fi consumat în total 2+3+8=13, caz unic, deci ar fi ştiut că nu mai există miere.
 
Deci rezultă că Tata a consumat 6 sau 7 borcane de miere şi au rămas cazurile:
2+3+6=11
2+3+7=12
2+4+6=12
2+4+7=13
2+5+6=13
3+4+6=13
A doua afirmaţie, a Mamei, este la fel: „Nu ştiu”.
Observăm că dacă Mama ar fi consumat 3 borcane, ar fi ştiut că în total s-au consumat 11 sau 12 borcane de miere, şi că a mai rămas miere în pivniţă.  Iar dacă ar fi consumat 5 borcane de miere, ar fi ştiut că nu mai este miere.
Deci rezultă, că Mama a consumat 4 borcane de miere.
 2+4+6=12
2+4+7=13
3+4+6=13
 
A treia tentativă de răspuns, al lui Winnie ar fi rezolvat problema cel puţin pentru Tata, dar nu aşa s-a întâmplat. Orgoliul Urşilor nu a permis un răspuns util din partea lui Winnie pentru Tatăl. Aşa că dacă tatăl îi spune vecinului că nu ştie, afirmând încă o dată, rezultă că nu a mâncat 7 borcane de miere:
 
2+4+6=12
3+4+6=13.
 
Răspuns 1: De aici rezultă, că dacă Winnie este suficient de deştept (şi este, pentru că urşii sunt deştepţi), el va putea răspunde că ştie, dacă a rămas sau nu, vreun borcan de miere în pivniţă. Winnie este singurul care ştie că a mâncat 2 sau 3 borcane de miere, deci va şti că dacă a mâncat 2 borcane de miere, atunci a mai rămas, iar dacă a mâncat 3 borcane de miere, atunci n-a rămas miere în pivniţă.
 Răspuns 2: Părinţii lui Winnie, chiar dacă au dedus că Tata a mâncat 6, iar Mama a mâncat 4 borcane de miere, nu vor şti în continuare, dacă există miere, pentru că nu ştiu câtă miere a mâncat micuţul Winnie.

Soluţia 2 (Ady Nicolae, Cristian Bălănoiu)):
Să vedem în ce condiții tatăl poate spune NU ŞTIU:
În primul rând tatăl nu poate mânca mai puțin de 4 borcane de miere. Pentru că altfel, Winnie nu ar putea mânca „mai multe borcane” care se traduce prin minim două.
În cazul în care tatăl ar fi mâncat 4 borcane, atunci mama ar fi putut mânca 3 borcane, iar Winnie 2. Deci numărul maxim de borcane mâncate, în acest caz, este de 9, iar tatăl ar fi ştiut că au mai rămas în pivniță 4 borcane.  Deci, tatăl a mâncat mai mult de 4 borcane.
În cazul în care tatăl ar fi mâncat 5 borcane, mama ar fi putut mânca maxim 4, iar Winny maxim 3. Deci, în total 12 borcane, iar tatăl ar fi trebuit să ştie că a mai rămas un borcan plin cu miere. Rezultă că tatăl a mâncat cel puțin 6 borcane de miere.
Avem următoarele cazuri posibile:
	Tatăl
	Winnie
	Mama
	Total borcane consumate
	Borcane rămase

	6
	2
	5
	13
	0

	6
	3
	4
	13
	0

	6
	2
	4
	12
	1

	6
	2
	3
	11
	2

	7
	2
	4
	13
	0

	7
	2
	3
	12
	1


 
Dacă tatăl ar fi mâncat 8 borcane, atunci Winnie ar trebui să fi consumat minim 2, iar mama maxim 3. În acest caz tatăl ar fi ştiut că nu au mai rămas borcane pline cu miere în pivniță, deci cazul este imposibil.
Tatăl nu poate mânca mai mult de 9 borcane, deoarece în acest caz, Winnie nu ar mai putea mânca un minim de 2 borcane.
Aşadar, atunci când tatăl spune NU ŞTIU, ne aflăm într-un din cazurile prezentate mai sus.
 
Să vedem în ce caz poate spune mama NU ŞTIU.
Mama aude ce spune tatăl. Ea deduce că tatăl a mâncat 6 sau 7 borcane de miere.
În cazul în care mama a mâncat 5 borcane de miere, atunci chiar şi cu un minim de 6 borcane mâncate de tată, Winnie nu ar mai fi putut mânca decât 2 borcane, rezultând un total de 13. Deci în acest caz mama ar fi ştiut că nu mai sunt borcane în pivniță. Caz imposibil.
În cazul în care mama ar fi mâncat 3 borcane de miere, atunci chiar şi cu maximul de 7 borcane mâncate de tată, şi cu cele 2 ale lui Winnie (numărul de borcane ale lui Winnie este mai mic decât cel al mamei), totalul ar fi fost 12, iar mama ar fi trebuit să ştie că a mai rămas un borcan de miere. Caz imposibil.
Avem următoarele variante care satisfac, atât NU ŞTIU-ul tatălui, cât şi NU ŞTIU-ul mamei:
	Tatăl
	Winnie
	Mama
	Total borcane consumate
	Borcane rămase

	6
	3
	4
	13
	0

	6
	2
	4
	12
	1

	7
	2
	4
	13
	0


 
 Winnie aude spusele tatălui, deduce că acesta a mâncat 6 sau 7 borcane de miere. Aude şi ce spune mama şi deduce că aceasta nu a putut mânca decât 4 borcane.
Avem două cazuri:
Cazul 1. În cazul în care Winnie a mâncat 3 borcane de miere, atunci el ştie că în pivniță nu au mai rămas borcane pline.
	Tatăl
	Winnie
	Mama
	Total borcane consumate
	Borcane rămase

	6
	3
	4
	13
	0


 
El spune ŞTIU, iar tatăl deduce din spusele lui că în pivniță nu mai sunt borcane de miere. Îi spune vecinului că nu mai au miere.
 
Cazul 2. În cazul în care Winnie mânăncă doar 2 borcane, atunci el nu poate deduce câte borcane s-au consumat în total, deoarece nu ştie câte a mâncat tatăl.
	Tatăl
	Winnie
	Mama
	Total borcane consumate
	Borcane rămase

	6
	2
	4
	12
	1

	7
	2
	4
	13
	0


 
În acest caz el va spune NU ŞTIU, iar tatăl va deduce din spusele lui că Winnie a mâncat 2 borcane.
Tatăl poate spune vecinului, în funcție de borcanele pe care le-a mâncat el însuşi (6 sau 7), dacă mai are sau nu miere în pivniță.

Soluţia 3 (Elena Doandeş):
1. Care este răspunsul lui Winnie  ?
Winnie raspunde “Stiu”.
2. Ce vor răspunde vecinului părinţii lui Winnie: au sau nu au miere?
Raspunsul parintilor este:”Daca Winnie a mancat 2 borcane, atunci mai vem 1 borcan. Daca insa Winnie a consumat 3 borcane, nu mai avem miere”
Chiar daca pentru Winnie e clar daca a mai ramas miere sau nu, si raspunde cu “Stiu”, parintii lui Winnie nu pot raspunde la intrebarea vecinului fara a-l intreba mai intai pe Winnie cate borcane a consumat (sau direct daca mai este miere).
Rezolvare:
Intrebarea nr1:
Notatie:
t = numarul de borcane consummate de Tata urs
m = numarul de borcane consummate de Mama urs
w = numarul de borcane consummate de Winnie
Stim ca:
t,m,w sunt numere naturale cu 2<=t,m,n
w<m<t => 2<=w, 3<=m, 4<=t
w+m+t<=13
Posibile combinatii de consum:
	w
	m
	t
	total
	Mai este miere?

	2
	3
	4
	9
	Da

	2
	3
	5
	10
	Da

	2
	3
	6
	11
	Da

	2
	3
	7
	12
	Da

	2
	3
	8
	13
	Nu

	2
	4
	5
	11
	Da

	2
	4
	6
	12
	Da

	2
	4
	7
	13
	Nu

	2
	5
	6
	13
	Nu

	3
	4
	5
	12
	Da

	3
	4
	6
	13
	Nu


 
Observam ca pentru t=4,5,8 Tata urs stie sa raspunda cu siguranta la intrebarea “Mai este miere?”, indiferent de consumul lui Winnie si a Mamei urs.
Putem elimina aceste combinatii si pastram doar pe acelea in care Tata urs calculeaza ca in functie de consumul celorlati se poate sau sa mai fi miere sau sa se fi terminat.
Tata urs a consumat sau 6 sau 7 borcane.
	w
	m
	t
	total
	Mai este miere?

	2
	3
	6
	11
	Da

	2
	3
	7
	12
	Da

	2
	4
	6
	12
	Da

	2
	4
	7
	13
	Nu

	2
	5
	6
	13
	Nu

	3
	4
	6
	13
	Nu


 
Dupa raspunsul dat de tatal urs, mama urs tot nu stie daca a mai ramas miere sau nu.
Observam ca acum, Mama urs stie daca a mai ramas miere sau nu pentru m=3 si m=5. Putem elimina aceste combinatii.
Pentru m=4 insa, Mama urs depinde de consumul celorlati pentru a afla daca mai este sau nu miere.
Mama urs a consumat 4 borcane.
	w
	m
	t
	total
	Mai este miere?

	2
	4
	6
	12
	Da

	2
	4
	7
	13
	Nu

	3
	4
	6
	13
	Nu


 
In aces moment Winnie intrerupe discutia adultilor si incepe sa dea un raspuns, insa nu ne putem da seama ce vrea sa spuna.
Daca Winnie a consumat 3 borcane de miere: stie cu siguranta ca nu mai este miere.
Daca Winnie a consumat 2 borcane de miere: depinde de tata urs ca sa afle daca mai este miere sau nu.
Tata urs il intrerupe si anunta ca el tot nu stie sa spuna daca mai au miere sau nu. Daca tata urs consuma 7 borcane de miere stia sa spuna in acest moment daca mai este miere sau nu. Deci Tata urs a consumat 6 borcane de miere si tine sa-l anunte pe Winnie inainte ca acesta sa raspunda, ca sa-i elimine lui Winnie din posibilitati.
Tata urs a consumat 6 borcane.
	w
	m
	t
	total
	Mai este miere?

	2
	4
	6
	12
	Da

	3
	4
	6
	13
	Nu


 
Acum Winnie stie cu siguranta sa raspunda la intrebarea “Mai este miere?” si implicit si la “Winnie, ştii tu dacă avem miere sau nu?”
Intrebarea nr2:
Raspunsul parintilor este:”Daca Winnie a mancat 2 borcane, atunci mai vem 1 borcan. Daca insa Winnie a consumat 3 borcane, nu mai avem miere”
Chiar daca pentru Winnie e clar daca a mai ramas miere sau nu si raspunde cu “Stiu”, parintii lui Winnie nu pot raspunde la intrebarea vecinului fara a-l intreba mai intai pe Winnie cate borcane a consumat (sau direct daca mai este miere).
Pentru ca tatal urs il intrerupe pe Winnie cand incearca initial sa raspunda, nu stie nici el nici noi daca Winnie era in impas sau nu in acel moment. A doua afirmatie a tatalui ii garanteaza lui Winnie ca stie cata miere s-a consumat/ a ramas dar nu ofera indicii despre posibilul impas a lui Winnie (daca consumase 2 borcane) sau de siguranta raspunsului sau (daca consumase 3 borcane).
Daca Winnie a consumat 2 borcane de miere:
· Winnie se grabeste sa-i spuna tatalui ca nici el nu stie
· Tata urs il intrupe ca sa-i dea un indiciu care sa-I ajute pe Winnie sa reduca din posibilitati si sa-i garanteze ca stie raspunsul la intrebarea “Mai este miere?”
· Winnie stie abia acum raspunsul – ste ca mai este 1 borcan de miere
Daca Winnie a consumat 3 borcane de miere:
· Winnie se grabeste sa-I spuna tatalui ca el stie ca nu mai este miere
· Tata urs il intrupe ca sa-i dea un indiciu care sa-I ajute pe Winnie sa reduca din posibilitati desi Winnie nu are nevoie de el
· Raspunsul lui Winnie este ca stie – stie ca nu mai este miere

Un raţionament similar - dar numai cu primul răspuns corect - a trimis Ştefan Gaţachiu.

Soluţia 4 (Marius Alecsandru):
Intrebarea este cum suna soneria daca era o pana de curent ? Sa inteleg ca se rezolvase cu pana de curent intre timp ...
Asadar, daca erau 13 borcane cu miere si fiecare mananca mai multe borcane cu miere, rezulta ca Winnie a mancat minim 2 borcane. Cum Mama a mancat mai mult decat Winnie, rezulta ca ea a mancat minim 3 borcane, iar Tatal a mancat minim 4 borcane (pentru a mancat mai multe decat Mama).
Daca Winnie ar fi mancat 3 borcane, atunci Mama ar fi mancat minim 4 borcane, iar Tata minim 5 borcane (in total 12 borcane), deci ar mai fi ramas 2 borcane.
Daca Winnie ar fi mancat 4 borcane, atunci Mama ar fi mancat minim 5 borcane, iar Tata minim 6 borcane, ceea ce inseamna minim 15 borcane, deci aceasta varianta nu este posibila.
Asadar raman doua variante principale in discutie : cand Winnie a mancat 2 borcane si cand Winnie a mancat 3 borcane !
Daca Winnie af fi mancat 2 borcane cu miere, atunci Mama ar fi trebuit sa manace minim 3 borcane, iar Tata ar fi trebuit sa manance 4 borcane pentru a respecta afirmatia din enunt ! Asadar s-ar fi mancat in total 9 borcane, deci ar mai fi ramas 4 borcane in pivnita ! Winnie stie cate a mancat el, dar stie si cate a mancat Tata ! Asadar, daca el a mancat 2 borcane si Tata a mancat 4 borcane (Winnie poate numara borcanele goale ramase de la Tata), stiind ca Mama mananca mai multe borcane dacat el si mai putine decat Tata, el ar putea raspunde ca ar trebui sa mai fie 4 borcane dupa calculele lui. Insa nu va raspunde acest lucru pentru ca o alta afirmatie importanta este cea a Mamei care spune ca nici ea nu stie daca mai au miere ! Ea fiind ultima care a mancat miere, in mod normal ar fi trebuit sa stie cate borcane pline au ramas in pivnita ! Dar ea stie si cate borcane goale au ramas pe raftul de borcane goale si raspunde ca nu stie daca mai au miere pentru ca lipsesc borcane din numarul total de 13 borcane ! Asadar, daca Mama, dupa ce a mancat pe saturate, nu stie daca mai au miere sau nu, inseamna ca nu mai ramasese nici un borcan plin cu miere, insa lipseau si borcane goale (numarul lor nu era 13), caci altfel ar fi spus ca nu mai au miere ! Asadar, unul dintre cei doi a furat borcane cu miere (sau chiar amandoi au furat !) ! Insa, din afirmatia Tatalui ca  nu stie daca mai au miere, rezulta ca el nu a furat un borcan plin cu miere, eventual a furat unul gol (sau mai multe). Insa daca Tatal ar fi furat unul gol, atunci ar fi observat Winnie acest lucru ! In princiu, Tata nu avea un motiv intemeiat ca fure un borcan gol, numai daca dorea sa induca in eroare sau daca il spargea din greseala (dar ramaneau cioburile si l-ar fi avertizat pe Winnie sa nu se raneasca in intuneric) . Fiind intuneric, se mai pune si problema cum de ajungeau ursii la rafturile cu borcane pline si cu borcane goale, fara sa riste sa le sparga, dar ma rog ...
Daca Mama nu a mai gasit nici un borcan plin, rezulta ca au fost "rezolvate" toate cele 13 borcane. Daca Winnie manca 2 borcane pline, Mama 3 borcane pline, Tata 4 borcane pline, ar rezulta ca Winnie a furat 4 borcane cu miere (cam greu de carat cele 4 borcane deodata, probabil le-a ascuns pe undeva prin pivnita !) Alta varianta ar fi ca Tatal sa fi mancat un borcan si sa fi ascuns borcanul gol, iar in acest caz, Winnie poate spune ca lipsea un borcan gol (sau mai multe borcane goale) ! Daca Winnie observa acest lucru, orgolios fiind va face si el acest lucru, adica va fura (va ascunde) un borcan/mai multe borcane goale sau va fura unul/mai multe borcane pline. Asadar, Winnie poate raspunde ca atunci cand a fost el in pivnita lipseau borcane goale si incercand sa-si ascunda furtul, va spune ca lipseau mai multe . Tatal stie cate a ascuns si il va contrazice, fortandu-l pe Winnie sa recunoasca faptul ca a furat borcane pline. In mod normal Tatal nu ar avea un motiv intemeiat sa ascunda borcane goale !
In mod normal, cel mai rezonabil ar fi ca Winnie sa fi mancat 3 borcane, Mama 4 borcane, iar Tatal 5 borcane, un borcan fiind furat de Winnie.
Winnie va raspunde ca nu mai au miere, pentru ca, fiind orgolios, nu poate recunoaste ca a furat un borcan cu miere, insa Tatal si Mama, fiind niste ursi destepti, isi vor da seama si vor raspunde vecinului ca mai au miere, dar, sa ii scuze caci trebuie sa aibe o discutie cu Winnie ! (pentru ca acesta sa le spuna unde a ascuns mierea !)

Ionuţ Duda şi Aurel Ionescu au indicat răspuns corect numai la întrebarea 2.

